Remise en mémoire.

Extrait du texte d’Emile Lemoine dans Mathesis (M 1885-107-20).
« L’étude des lignes remarquables du triangle nous a conduit à quelques autres résultats qui présentent un certain intérêt.

1° Si la distance de C à la hauteur partant de B égale la distance de B à la hauteur partant de A, la médiane partant de B et la hauteur partant de A se coupent sur la bissectrice intérieure de C lorsque B est aigu, et sur la bissectrice extérieure lorsque B est obtus.


2° Si la  distance de B à la hauteur partant de C égale la distance de B au diamètre du cercle circonscrit passant par A, la hauteur partant de A et la symédiane partant de B se coupent sur la bissectrice intérieure de C lorsque B est aigu et sur la bissectrice extérieure lorsque B es obtus.

3° Si l’on a b² + c² = a(b + c), …, la ligne qui joint C au point de contact de AB avec le cercle exinscrit Ia, et la ligne qui joint B au point de contact de AC avec le cercle inscrit se coupent sur la médiane partant de A, ainsi que la ligne qui joint le point B au point de contact de AC avec le cercle exinscrit Ib et la ligne qui joint C au point de contact de AB avec le cercle inscrit. »
Personnellement, j’ai distingué ces trois cas de triangles en les appelant « triangles de Lemoine » et en les numérotant dans l’ordre ci-dessus.

Concernant le premier triangle, celui où  une médiane une hauteur et une bissectrice sont concourantes, je crois avoir épuisé presque tous les cas de constructions.
Pour le triangle d’E. Lemoine  n°2, celui concernant une médiane, une hauteur et une symédiane, j’ai une construction en fixant les sommets A et B, sans avoir déterminé les équations des lieux du sommet C de la bissectrice et du point de concours. 
C’est le troisième cas de triangle d’E. Lemoine qui a fait l’objet de mon dernier envoi, le 21 février dernier. Cet envoi était plutôt laconique et je m’en excuse. J’avais trouvé une construction en prenant comme paramètre (b + c), et Cabri ne trouvait pas d’équations pour les lieux du sommet A et du point de concours.

Après un séjour réparateur à l’hôpital, j’ai repris cette étude, et un autre repère a permis à Cabri de donner un résultat à ses calculs. 
Je me permets de vous envoyer  à nouveau les jolis cœurs du troisième triangle d’E. Lemoine et aussi les curieuses courbes obtenues pour le triangle n°2.    
